Oklid algoritmas1 ve ortak olcusu olmama

2:1:2:y

Diofant denkleminin tamsay1 ¢coziimu yoktur. Ayni anlamda, bir karenin kenar ve kogegeninin ortak olcgiisu yoktur.
Nitekim varsa, kenar, olcinun s kati, ve kosegen, olcuiniin d kati, olsun. O zaman
S d—s

2% = d°, s> =d?>— s> = (d+s)(d — s), T , 0<d—s<s.
S s

Ayrica ebob(d, s) = ebob(d + s, s), ve Oklid Algoritmasiyla bulunabilir. Ilk adim olarak
(d+s)=s5-2+(d—s)

d+s S

— = 7= esitligi yuzunden Algoritmanin her adimi ayni sekilde olacak:

esitligimiz vardir. Ama

s=(d—1s)-2+ (3s —2d),
(d—5s)=(3s—2d) -2+ (5d — 7s),
(3s —2d) = (bd — 7s) - 2+ (17s — 12d),

s ile d sayilarinin bu kombinezonlari, figtirdeki uzunlukturlar. Algoritma ve figiir bitmez; dolayisiyla s ile d, tamsayilar olamaz.
Ancak Algoritma, 4/2 limitine yakinsayan
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bir dizi olusgturur.

Genel bir yontem vardir. .
x, pozitif bir gercel say1 olsun. Bir n icin x,, tanimlanmis qlursa
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Oyleyse py, /qy kesirleri, z limitine yakinsar. Bunu ispatlamak icin, ilk olarak,

d S Po = Qo, p1 = apa; + 1, DPn+2 = Qp42Pn+1 + Py
q =1, q1 = ai, Gn+2 = Gpi2qni1 + qn
esitliklerini gosterin. Ondan sonra,
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cunkii po, ..., Pnit, Qo - .-, Gue1 sSayllari, a, o sayisina bagh degildir.
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