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Bu smavda her say1 tamsayidir. Cozlim yontemlerinizi
diigiinerek secin, ve ¢oziimlerinizi net bir gekilde yazin.
Miimkiinse cevaplarinizi kontrol edin.

Her siavdaki gibi, bagka kimseyle konugmayin; bagka
kimsenin kagidini géormeye caligmayin; kendi kagidinizi bagka
kimseye gostermeyin, getirdiginiz notlari, kitaplari, veya
cihazlar1 kullanmayin.

Iyi caligmalar dilerim.

Problem 1. Tanima gore a | b ancak ve ancak ax = b
denklemi ¢oziilebilir. Asagidaki gerektirmelerin her birini ya
kanitlayin ya da karsit 6rnek ile cliriitiin.

(a) ab|cisea|cveb|ec. (b) a|bcisea|bveyaalc.

Cozim. (a) ab | ¢ olsun. O zaman bir x i¢in abx = c.
Ozellikle ¢ = a(bz) = b(az), dolayisiyla a | ¢ ve b | .

(b) 4]2-2ama412.



Problem 2. Ozyineli tanima gore t; = 1 ve her n sayma
sayl1sl i¢in
tn+1 :tn+n+1

Kanitladigimiz teoreme gore
tn =in-(n+1).

Eger ty = 0 tanimlanirsa ayni esitlikler n = 0 durumunda da
dogrudur. Simdi

p1 =1, Pnt1 =Pn+3n+1

olsun. Her n sayma sayisi i¢in agagidaki egitlikleri kanitlayn.

(a) pn = 2n* — in. (b) pp=n%+t, 1.
Coziim. (a) n=11ise 2n* —In=3—-1=1=p =p,. lddia
n = m durumunda dogru ise
Pmt1 = Pm +3m + 1 [tanim]
=3m?—1m+3m+1 |hipotez|

=3(m?*+2m+1)—i(m+1)
=3(m+1)2—-Li(m+1).

Tiimevarim ile istedigimiz sonug ¢ikar.

(b) n®+t,1=n"+1(n—1)n [teorem]
=n"+1n?— In |hesaplamal
3p? —2n [hesaplamal]

= Pp. [(a) pargas]



Problem 3. Tamsayilarda
ebob(a, b) = ebob(b,a),  ebob(a,b) = ebob(a £ kb, b)

egitliklerini biliyoruz. Asagidaki esitliklerin her birini ya
kanitlayin ya da karsit érnek ile ¢liriitiin.

(a) ebob(a,bc) = (b) ebob(2a+ b,a +b) =
b - ebob(a, c). ebob(a, b).

(Cozim. (a) ebob(1,2-1) =1 ama 2 - ebob(1,1) = 2.
(b) 2a +b— (a+b) = a oldugundan

ebob(2a + b, a + b) = ebob(a, a + b) = ebob(a, b).



Problem 4. Asagidakileri bulun.
(a) ebob(942, 180).

(b) ebob(942,180) = 942z + 180y denkleminin bir ¢6ztimii.

942 1 Y
(c) I50= % + — esitligini saglayan a, b, ¢, ve d.
b+ —
c+ P
942 = 180 - 5 + 42,
Coziim. (a) 1181(2) ; i . ;l i (15727 dolayisiyla
12=6-2,
ebob(942, 180) = 6.
(6=42-12-3 )
— 42— (180 —42-4) -3
(b) =42-13-180-3 ve boylece (z,v),

= (942 —-180-5)-13—180-3
=942 .13 — 180 - 68

Ve
(13, —68) | olabilir. Kontrol: 942 180
x 13 X 68
2826 1440
942 1080
12246 12240
942 5 1
T
5 1
* 2



