Sayilar Kuramina Giris
Alistirmalar V

David Pierce

21 Aralik 2017
dpierce@msgsu.edu.tr
http://mat.msgsu.edu.tr/“dpierce/

Aligtirma 1. Hem tiimevarim ile hem kalandaglik ile her
n sayma sayisl i¢in agagidaki bolebilmeleri kanitlayin.

(a) 5] 2% +4,

(b) 7|34+l 4 gntl,

Alistirma 2. Oklid Algoritmasiyla, eger

@1:&2‘b1+a3,
a2:a3-62+a4,
asz = ay - by + as,

a, # 0, ve |a,.1| = d ise, o zaman

d = ebob(ay, as). (%)

Her durumda

1
Gy (+)

1
bs + —

Sectiginiz (by,...,b,y1) listesi ve pozitif d saywsi i¢in oyle
a; be ag bulun ki (x) ve (t) esitlikleri dogru olsun. Ornegin
(3,1,4,1) ve 5 ile 115 ve 30 ¢ikar.

Alstirma 3. F,, n’inci Fibonacci sayis1 olsun. Ozyineli
tanima gore

F1:1, F2:1,

Agagidaki egitligi kanitlayarak her iki ardisik Fibonacci sa-
yisinin birbirine asal oldugunu gosterin.

Fn+3Fn - Fn+2Fn+1 = (_1)n+1'
Aligtirma 4.
(a) Segtiginiz birbirine asal olan & ve m igin, herhangi a
ve b igin

Fn+2:Fn+Fn+1-

r=a (mod k), x=0b (mod m)

sistemini ¢oziin. Ornegin (k,m,a,b) = (17,101, 3, 10)
ise x = 717 (mod 1717).
(b) Benzer sekilde n hem k’ye hem m’ye asal ise

r=a (modk), =b (modm), z=c¢ (modn)
sistemini ¢oziin. Ornegin (n,c) = (8,4) ise 2 = 5868
(mod 13 736).

Aligtirma 5. Verilen £ ve m i¢in bir modiilii bulun ki ona
gore kalandaglik, hem k’ye hem de m’ye gore kalandashga
denk olsun.



