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Tamsayilar

Tanimimiza gore

N = {sayma sayilarn} = {1,2,3,...},
w = {dogal sayilar} = {0} UN,
Z = {tamsayllar} = {—z: z € N} U w.

Burada w harfi w (“gifte u”) degil, omegadir.

Ahstirma 1. Z'de

a+ (b+c)=(a+b)+c, a-(b-c)=1(a-b)-c,

a+b=b+a, a-b=>b-a,
a+0=a, a-1=a,
a+ (—a) =0, a-(b+c)=a-b+a-c.

Bunlar: kullanarak

esitligini kanitlayn.

Alstirma 2. Z’de
a+z=0>0

denkleminin sayma sayist ¢ozimii varsa,
a<b
ifadesini yazariz. Ayrica
aeN <= —aé¢ w.

Tabii ki iki sayma sayisinin toplami ve ¢arpimi da sayma
sayisidir. Bunlardan

a<b & b<c = a<c,
a<b = a+c<b+c,
a<b & ceN = a-c<b-c

gerektirmelerini kanitlayn.



Oklid Algoritmasi, Bézout Lemmasi
Eger
a; > ag >0

kosulunu saglayan a; ve a, tamsayilar1 verilirse, o zaman
Oklid Algoritmasi ile, bir n sayma sayisi i¢in, dyle sonlu bir
(ar: 1 < k < n) dizisini buluruz ki

ap > ag > - >a, >0,
ve 1 < k < n olmak fiizere bir by i¢in
a1 = Q- by + apy1,

ama
ap | @p_q.

Bu durumda
a, = ebob(ay, as).

Ayrica
ebob(ay,as) = a1 -z +as-y (%)

denklemi Z’de ¢oziilebilir: bu sonug, Bézout Lemmasidir.

Alstirma 3. (a1,a2) asagidaki siral ikilisi olmak iizere
() denkleminin herhangi ki ¢oziimiini bulun. Sonuglari-
niz1 kontrol edin.

(a) (610,377)
(b) (5101, 5099)
(c) (1690,455)

Aligtirma 4. Z’de, buradaki her énerme i¢in, 6nerme her
zaman dogru ise kanitlayin, degilse karsit érnek verin.

2a + 3b, 5a + 8b)
b,c) =1 = ebob(a+b,c) =1

b,c) =1 = ebob(ab,c) =1
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Aligtirma 5. Eger ebob(a, b) = 1 ise, agsagidaki ifadelerin
alabildigi degerler nedir?

(a) ebob(a+ b,a* + b?)
(b) ebob(a + b, a* — b?)



